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Teorema 13.4.1 Sia [ : I — R wuna funzione derivabile nel punto xy €
1.

(i) Se f'(xo) > 0, allora esiste |xg — 8, Ty + 6| tale che

flx) < f(xg) perogni x &€ INjaxg — 0, 2]
flxo) < f(x) perogni z € IN|xg, xg + I].

(ii) Se f'(xo) < 0, allora esiste |xg — O, wo + 3| tale che

f(x) > f(zo) perogni z € INjxg — &, xq|
J(xo) > f(x) perogni x e IN|xg,xy+ 9.

) égu dd Voot ene el foreenorndo o/ pegine
(xo‘)>0
;E o > 'Vxél‘ o<b<~)<o\4§ =) 1&& jf(x) il jﬁé(,)a—g

X—>o
£ = gg(i 5§>o —VKE——E O(}>(>9\<S O<;€C_"') ?-(")"10‘”)
X—=>5
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Teorema 13.4.2 Sia f: I — R una funzione derivabile nel punto xq €

I.
Fons e
(i) Se f monotona¥erescente, allora f'(xg) = 0

xﬁxﬁs
(ii) Se f monotonta\(decrescente, allora f'(xy) <0
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Definizione 13.4.3 (Minimo e massimo locale) Data f: 1 — R,

(i) un punto xq € I si dice punto di minimo locale per [ se esiste
un intorno U,, =|xy — 8,9 + 6[C I tale che xy ¢ punto di minimo

per j}ya_ﬂ OVVETO S€ M/\_ &rj

per ogni @ € U, f(xz0) < f(2). LN

(i) un punto xg € I si dice punto di massimo locale per [ se esi-

ste un intorno U,, =|rq — 8,x0 + 8[C I tale che zy épunto di

Massimo per 71,-% OVVETO S€ P$/‘T -
!
1
|

per ogni x € Uyy, f(x) < f(x0)-

Entrambe le definizioni diventano strette (ovvero il > prende il possto del
> ) quando [f(x) = f(xy) <= x¢].

N

|
| § | |
Xo pomido di mrimime - 0ahp ol (/o
° ?@c@le v % f locole.

Lemma 13.4.4 (Lemma di Fermat) Sia data f : I — R, continua e
derivabile su I. Se xg € I éun punto di massimo (minimo ) locale interno,
allora f'(xq) = 0.
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Teorema 13.4.5 (Teorema di Rolle) Sia data [ :

ma 3 feg = Le=1le 7

" la,b] — R che

soddisfa alle sequenti ipotesi:

(i) f continua per ogni x € [a,b];

(ii) f derivabile per ogni x €]a, b[;

(iii) f(a) = F(b).

Allora esiste z €|a, b tale che f'(z) = 0.
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Teorema 13.4.8 Teorema di Lagrange Sia data f : [a,b] — R che
soddisfa alle sequenti ipotesi:
(i) f continua per ogni x € |a, b|;

(i1) [ derivabile per ogni x €|a,bl.

Allora esiste z €a, b| tale che f'(z) = *
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Teorema 13.4.9 Teorema di Cauchy Siano date f, g : [a,b] — R che
soddisfano alle seguenti ipotesi:

(i) f, g continue per ogni x € [a,b];
(ii) f, g derivabili per ogni x €a,bl. %IQ() 7(0 che ]Ql L.)L
Allora esiste z €|a, b| tale che

f(b) — fla) _ f'()
g(b) —gla) g'(z)
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Teorema 13.4.10 Sia f: I — R, dove I ¢un intervallo, derivabile per
ogni x € I.
(13.33) (j’(r) =0Vzre I) — (j['r) = Cost. Vx € I)‘
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Teorema 13.4.12 Sia f : I — R, dove I éun intervallo, derivabile per
ogni x € 1.

(i) Se f'(x) > 0 per ogni x € I, allora f ¢monotona strettamente
crescente su I.

(1i) Se f'(x) < 0 per ogni x € I, allora f émonotona strettamente
decrescente su 1.
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